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Zadania bardzo podobne do tych które pojawi¡ si¦ na
kolokwium zaliczeniowym.

Zadanie 1.
Rozwa»my równanie ró»niczkowe zwyczajne:

x′′ + x′ = sin3 x

z warunkami pocz¡tkowymi:

x(0) = 0, x′(0) = a

gdzie 0 < a < 2.
Dla jakiej warto±ci a pierwsze miejsce zerowe x0 funkcji
x(t) b¦d¡cej rozwi¡zaniem powy»szego równania ró»nicz-
kowego poªo»one jest najdalej od punktu 0?

Zadanie 2.
Rozwi¡» równanie:

π a∫
0

sin4 ax dx =

π a∫
0

cos4 ay dy

dla rzeczywistego |a| ≤ 2.
Zadanie 3.

Znajd¹ rozwi¡zanie równania ró»niczkowego zwyczaj-
nego:

y(4) + y(2) + y(x) = 1

przechodz¡ce przez punkty (−1, 0), (0, 1), (1, 0) i (2, 0).
Zadanie 4.

Dana jest macierz kwadratowa A o elementach

Ai,j = (i− xj)5

gdzie i, j = 1, 2 . . . 6.
Znajd¹ rzeczywiste rozwi¡zania równania:

Tr(A)Det(A−1) = x

Zadanie 5.
Znajd¹ rzeczywiste rozwi¡zania równania:

|x|x = exp (±x)

Zadanie 6.
Rozwi¡» ukªad równa«:

4x2 − 9xy + 4y2 = 0

3(x− e−x2

)2 − 8(x− 1)(y − 1) + 3(y − 1)2 = 0

Zadanie 7.
Oblicz caªk¦ oznaczon¡:

∞∫
0

f(t) dt

z funkcji f która jest rozwi¡zaniem równania ró»niczko-
wego:

y′′ + y = e−ax

gdzie a > 0.
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