ALGEBRA Z GEOMETRIA
Zestaw 9.

Dana jest macierz operatora symetrycznego w ortonormalnej bazie prze-
strzeni euklidesowej. Znalez¢ macierz przejécia do ortonormalnej bazy wta-
snej tego operatora. Podac jego macierz w nowej bazie.

a)

-1 3 -15
3 -9 -5 |,
~15 —5 15
b)
5 -1 2
1 -5 -2
2 -2 -2

Udowodnié nastepujace wlasnosci sprzezenia operatorowego (A, B sa ope-
ratorami, A jest liczba z ciata K)

a) (AB)* = B*A*,

b) (A7) = A,

¢) (A+ B)* = A* + B,

d) (M\A)* = 2A*

Udowodnié¢, ze ztozenie dwoch operatoréw unitarnych jest operatorem uni-
tarnym.

Niech U bedzie operatorem unitarnym, a A operatorem samosprzezonym.
Pokazaé, ze operator Ut AU jest operatorem samosprzezonym.

Niech A oraz B beda operatorami samosprzezonymi. Pokazaé, ze operatory
AB + BA oraz i(AB — BA) sa réwniez samosprzezone.



